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  1تمرين 

                            :حٍس  P  انحدَدٌح  وعرثز فً معمُعح الأعداد انعمدٌح 

     3 27 4 9 16 9 21P z z i z i z i      . 

أشثد أن انمعادنح   (1  0P z  ثم حلا حمٍمٍا  ذم
0z  ٌعة ذحدٌدي . 

اكرة  (2 P z  عهى انشكم    2

0P z z z z bz c    . 

احضة  (3 
2

2 i  انمعادنح    شم حم فً انمعمُعح  0P z . 

  2تمرين 

وضحة عشُائٍا . تانهمش لا ٌمكه انرمٍٍز تٍىٍا حمزاء 11 صفزاء َ ألزاص 8صىدَق ٌحرُي عهى  

 . ٍه مه انصىدَق حلال لزٌصعهى انرُانً َدَن إ

 "ص انمضحُب الأَل مه انهُن الأصفزانمز"  E:  احضة احرمال انحدز-1 

 .ٍه إنى انصىدَق َ تعد كم ذعزتح وزظع انمزٌص ،صثع مزاخ ٌذي انرعزتحوكزر  -2 

خلال انرعارب  E دزانح مزاخ ذحمك انمرغٍز انعشُائً انذي ٌأخذ انمٍمح انمرمصهح فً عدد Xنٍكه  

 .انضثعح

 "تانضثط ذحمك شلاز مزاخ  E انحدز"  A حضة احرمال انحدزأ* أ 

 "عهى الألممزاخ  صدذحمك  E انحدز"   B حضة احرمال انحدزأ* ب 

  3تمرين

انمعزفح عهى انمعال  xهمرغٍز انحمٍمً ن g وعرثز اندانح. 1 0;  ًكما ٌه:     2 3 2lng x x x  . 

 .gذغٍٍزاخ اندانح ادرس (أ

اصرىرط إشارج (ب g x  عهى انمعال 0; . 

انمعزفح عهى انمعال  xهمرغٍز انحمٍمً ناندانح انعددٌح  fنركه . 2 0;  ما ٌهًك: 

 
2ln 1

2

x x
f x

x x


  

 fC ُممىظم مىضُب إنى معهم مرعامد  ذمصٍهٍا انثٍاوً فً مضر ; ,O i j  2انُحدجcm. 

مه انمعال  xكم  تٍه أوً ل( أ 0;  ندٌىا        : 
 

22

g x
f x

x
 .  

 .fاندانح  اخذغٍز  اصرىرط  

احضة (ب 
0

lim
x

f x


 .ثٍاوٍامٌذي انىرٍعح  أَل، 

احضة  ( ض lim
x

f x


. 

نٍكه      D  انذي معادنرً انمضرمٍم
1

2
y x  احضة ، 

1
lim

2x
f x x



 
 

 
 .ثٍاوٍامانىرٍعح  أَلشم  

 . fأوشئ ظدَل ذغٍزاخ اندانح ( د

أوشئ انمضرمٍم ( ي D  َانمىحىى fC  انممصم نهدانحf. 
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 ل مقترحح
 1انرمزٌه 

وعهم أن    3 2

0 0 07 4 9 16 9 12 0z i z i z i           َ       ًمى       

       
 3 2

0 0 07 9 9 0.... 1z z z    

                                                               2

0 04 16 12 0.... 2z z    

 

0َ مىً  3z    .  ًَمى    23P z z z bz c     4:، وىشز  َ  تانمطاتمح وعد 4b i       َ

3 4c i   . 

وضع   2 4 1 3 4 0z i z i         َ 
2

2 i     ً1َ مىz i    َ2 4 3z i    . 

ظذَر  P z         ًٌ3 ; ; 4 3i i   . 

 2انرمزٌه 
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 3ه انرمزٌ

       :  ندٌىا (أ. 1 
0

lim
x

g x


      َ 
3 2ln

lim lim 2
x x

x
g x x x

x x 
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ولاحظ تضٍُنح أن g x إشارج   ٍا وفشن 1x   عهى انمعال 0; . 

 .gَ مىً ظدَل ذغٍزاخ اندانح 

 1 0    x   

  0    g x 

                                                                         

 
 

 

             4 

  g x 

 

وضرىرط أن  gمه ظدَل ذغٍزاخ اندانح (ب g x عهى انمعال  لطعا حمُظث 0; . 



مه   (   أ. 2 
 

22

g x
f x

x
   أن  وضرىرط f x إشارج  ٍا وفشن g x ٌَذا ٌعىً أن اندانح ،f  ذزاٌدٌح

عهى انمعال  لطعا 0; . 

(                ب 
2

0 0

ln 1
lim lim

2x x

x x
f x

x x 

 
    

 
  

0xَمىً انمضرمٍم انذي معادنرً         نهمىحىى  عمُدي ممارب fC. 

(               ض lim
x

f x


   

          
1 ln 1

lim lim 0
2 2x x

x
f x x

x x 

   
      

   
ٌَذا ٌعىً أن    D  نهمىحىى مائم ممارب fC 

 .  تعُار

 .fظدَل ذغٍزاخ اندانح ( د
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